
บทคัดย่อ 
 

โครงงานคณิตศาสตร์ เรื่อง “ไขความลับจับสัมพันธ์เกล็ดหิมะค็อค (Koch Snowflake)”    
ได้ดำเนินการโดยมีวัตถุประสงค์เพ่ือ 1) ศึกษาลักษณะของรูปเกล็ดหิมะค็อค 2) หาความสัมพันธ์เชิง
ตัวเลขในรูปเกล็ดหิมะค็อค 3) ตรวจสอบความสัมพันธ์เชิงตัวเลขในรูปเกล็ดหิมะค็อคโดยโปรแกรม                
The Geometer,s Sketchpad (GSP) 4) เพ่ือศึกษาการหาพ้ืนที่ของเกล็ดหิมะค็อค (Koch 
Snowflake)  การดำเนินงานเริ่มจากศึกษาเนื้อหา แนวคิดทฤษฎีคณิตศาสตร์ ได้แก่  รูปเกล็ดหิมะค็อค 
แบบรูปและความสัมพันธ์  การให้เหตุผลแบบอุปนัย   อัตราส่วน  เลขยกกำลัง รูปเรขาคณิต  
ความเท่ากันทุกประการ รูปสามเหลี่ยมด้านเท่า แล้วหาความสัมพันธ์เชิงตัวเลขท่ีได้จากการสำรวจและ
ค้นหาในรูปเกล็ดหิมะค็อค ทำให้อยู่ในรูปทั่วไป (General Term) โดยใช้การให้เหตุผลแบบอุปนัย 
(Inductive Reasoning)  โดยใช้โปรแกรม GSP มาตรวจสอบความสัมพันธ์เชิงตัวเลขท่ีได้  และหาพ้ืนที่ 
รูปเกล็ดหิมะค็อค (Koch Snowflake) 

 ผลการดำเนินงาน  พบว่า  มีความรู้ความเข้าใจเกี่ยวกับรูปเกล็ดหิมะค็อค การหาพ้ืนที่ของ 
รูปเกล็ดหิมะค็อค  และหาความสัมพันธ์เชิงตัวเลขท่ีเขียนในรูปพจน์ทั่วไปเมื่อ n แทนขั้นที่ ได้ดังนี้  

1. จำนวนด้านที่เพิ่มขึ้นในแต่ละขั้นของรูปเกล็ดหิมะค็อค คือ 3∙4n เป็นลำดับเรขาคณิต 

2. จำนวนจุดยอดมุมที่เพ่ิมข้ึนในแต่ละข้ันของรูปเกล็ดหิมะค็อค คือ 3∙(4n-1)                    
เป็นลำดับเรขาคณิต 

3. จำนวนรูปสามเหลี่ยมที่เพ่ิมข้ึนในแต่ละข้ันของรูปเกล็ดหิมะค็อค คือ 3∙(4n-1)              
เป็นลำดับเรขาคณิต 

4. ความยาวของเส้นรอบรูปที่เปลี่ยนไปในแต่ละขั้นของรูปเกล็ดหิมะค็อค คือ 3 (
4

3
)

n
          

เป็นลำดับเรขาคณิต 

5. ความยาวของแต่ละด้านที่เปลี่ยนไปในแต่ละขั้นของรูปเกล็ดหิมะค็อค คือ  
1

3n                 
เป็นลำดับเรขาคณิต 

6. พ้ืนที่ของรูปสามเหลี่ยมในหนึ่งด้านของรูปเกล็ดหิมะค็อค คือ (
1

9
)

n
 เป็นลำดับเรขาคณิต 

7. พ้ืนทีข่องรูปสามเหลี่ยมที่เพ่ิมขึ้นในแต่ละขั้นของรูปเกล็ดหิมะค็อค คือ 3 ∙4n-1∙ (
1

9
)

n
                 

เป็นลำดับเรขาคณิต 
8. อัตราส่วนระหว่างจำนวนรูปสามเหลี่ยมที่เพ่ิมข้ึนและจำนวนด้านที่เพ่ิมข้ึนในแต่ละขั้นของ 

รูปเกล็ดหิมะค็อค คือ  
3∙(4n-1)

3∙4n   เป็นลำดับเรขาคณิตและลำดับเลขคณิต 

9. พ้ืนที่รูปเกล็ดหิมะค็อค (Koch Snowflake) คือ 
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เป็นแบบรูปความสัมพันธ์ที่เกิดจากผลรวมของลำดับในแต่ละขั้นจนถึงขั้นท่ี n และมีความสัมพันธ์กับ
ความยาวของแต่ละด้านที่เปลี่ยนไปในแต่ละขั้น คือ 

1

3n  จำนวนรูปสามเหลี่ยมที่เพ่ิมข้ึนในแต่ละข้ัน    

คือ 3 • 4n-1 และพ้ืนที่รูปสามเหลี่ยมที่เพ่ิมขึ้นในแต่ละข้ัน คือ 3 ∙ 4n-1∙ (
1

9
)

n
 เมื่อ n แทนขั้นที่  

 จากการศึกษาและหาความสัมพันธ์เชิงตัวเลขท่ีเขียนในรูปพจน์ทั่วไปของรูปเกล็ดหิมะค็อค  
ทำให้เกิดองค์ความรู้สร้างเป็นรูปแบบของความสัมพันธ์เชิงตัวเลขที่เขียนในรูปพจน์ทั่วไปพร้อมทั้ง 
นำโปรแกรม GSP มาตรวจสอบความถูกต้องของความสัมพันธ์เชิงตัวเลขท่ีได้ เป็นการฝึกทักษะ 
การสังเกต  การคิดวิเคราะห์ การให้เหตุผลในการบอกความสัมพันธ์จะเป็นพ้ืนฐานในการช่วยคิด
แก้ปัญหาต่างๆ ในชีวิตประจำวันได้พบเห็นได้อย่างถูกต้อง แล้วนำผลการศึกษามานำเสนอและสอน
เพ่ือนชุมนุมคณิตศาสตร์ และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาตอนต้น  โรงเรียนกันทรลักษ์วิทยา รวมทั้งทาง 
เว็บไซด์ของโรงเรียนกันทรลักษ์วิทยา (http://www.klws.ac.th/html/ academic.html) และ
แอพพลิเคชั่น TikTok 
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